CHAPITRE 4 | SUITES NUMERIQUES 9 avriL 2015

Correction covtréle de MAtl'\é.MAt;%)e.s
Du samedi O4 avril 20IS

EXERCICE 1
Suite arithmétique (5 points)
1) a)u=12-0"=1 , u=22-1?=3 , L=3F¥-22=5
b) Uner —Un = (N+ 22 - (n— 12 = [(n+ 1)? = 2| = (n+ 12 - 2(n + 12 +
=n+AnN+4-2(MP+2n+ 1)+ = +4n+4-2n°-4n—-2+n? =2

¥n € N, U,1 — Uy = 2, la suite @) est arithmétique de raison 2 et de premier
termeug = 1.
Onaalors ugg=Up+99r =1+99%x 2 =199

C) S=1+3+54+7+---4+195+197+199=ug + Uy + ... Ugg

Up + Ugg — 100x 1+199 = :]_OO2 =10 000

= Nbre de termes

Uz — U _ -6-4
2 2

b=U+2r © Uy=u-2r=4+10=14

=-5

2) Ay=UWL+2r © 2r=uy-U © r=

b) uy=ug+nr=14-5n Donc uyp=14-5%x100= 14-500= -486

Lorsque quen devient ‘trés grand, —5n devient trés grand négatif. On peut
donc conjecturer que la suite diverge vers

EXERCICE 2
Nombre de pages d’un livre (3 points)
On peut faire le schéma suivant :

Nbre de pages déja lues Nbre de pages restar
1 P n

On appelle ple nombre de pages déja luendeé nombre total de pages.

1) On sait que la somme des pages déja lues vaut 351 donc :
p(p + 1)
2

1+42+---+p=351 & =351 & p’+p-702=0

~1+53
—

A =1+ 2808= 2809= 53, la solution positive est donp = 26

Jean a déja lu 26 pages, il en est donc a la page 27.
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2) La somme des pages qui lui restent a lire vaut 469. Si ortiadde alors toutes les
pages, on a alors :

1
1+2+---+p+(p+1)+---+n=351+469 < nn+l)_ 820 © n?+n-1640=0
2 : L -1+81
A =1+ 6560=6561= 81°, la solution positive est dona = > = 40
Ce livre a donc 40 pages!!
ExErcick 3
Suite géométrique (4 points)
_ 2 o _ Us 405 _
Dw=qgu < q =0, " 45 =9 © q=43
Les raisons possibles pour la suitg)(sont donc -3 et 3.
Uo 45
2 a = 2 = — = — = 5
) @ WL=0U < U ?- 9

b) Comme la suitey,) est croissante,q > 1 donc la raison de la suite) est donc
3

Uh=0"Up=5%x3". Onaalors:u; =5x3"=10935

c) S=5+15+45+135+---+10935=Up+ Uy + ... Uy

_ qNbre de termes 1-— 38

= =5 =
Yo X =774 13

5
53~ 1) =16 400

EXERCICE 4

Visualisation d’une suite (3 points)

1) a) On obtient les termes suivants :

A
8,

c
=

c
N

b — — — — — —|——
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b) On peut conjecturer que la suitg ) est croissante et semble converger vers 4
2) a) Voir graphique
b) On peut conjecturer que la suit ) est décroissante et semble converger vers 4.
Suivant le premier terme la suite peut donc étre croissantioroissante !

EXERCICE 5

Algorithme (2 points)
1) Cet algorithme calcule la somnSedes carrés :S =12+ 22+ 32 + ... + P

2) On obtient le tableau suivant :

N 2 5 10 20 50
S 5 55 385 2 870 42 925
EXERCICE 6
Suite arithmético-géométrique (5 points)
2 -10+15 5 2 5 -10+45 35
1)U1——§X5+5—T—§ , U2——§X§+5—T—§
4 —_3><3_5+5— —70+135_ 65
*T3% 9 T 21 21
2 2 2 2 2 2
2) Vn+1:Un+l_3:_§Un+5_3:_§Un+2:_§ Un+2 :_é(Un_s):_§Vn
3
Vn+l 2 . , o . 2
donc Vn € N, = ——, la suite {,) est géométrique de raisap= —= et de

3

3
. n
premier terma/p = Up — 3 = 2

2\" 2\"
3) Vn:qnvozz(_g) = Un:Vn+3:2(_§) +3

: 2\" 2 .
4) lim (—:—),) =0 car -1< -3 < 1. Par somme et produit linn, = 3

N—+o00 N—+co

—ox—
% 3

5) Sh=Vo+Vi+--+V,=VgX 1-q 5
1+§

2 n+1
1_qn+1 1_(_5) _9 L 2 n+1
5

n+1
Comme lim (_é) = 0 par somme et produit ling, = g

n—+oo n—+o0

To=U+U+--4+U=WV+3)+ MV +3)+---+(Vh +3)
=MVo+Vvi+--+V)+3(n+1)=S,+3(n+1)

St

n+1
Comme lim (_é) =0 et lim(n+1)=+c0 par somme et produit :

+3(h+1)

N—+oco N—+o00

lim T, =+c0. Lasuite {,) diverge vers+co.

N—+o0
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