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CHAPITRE 5 : VECTEURS ET COLINEARITE. ANGLES ORIENTES ET TRIGONOMETRIE

Correction covtréle de MAtl'\é.MAt;%)e.s
Do mardi 12 avril 2016

EXERCICE 1
Alignement (3 points)
1) On obtient la figure suivante :
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2) AE =AB +BE =AB +§BC:AB +§ BA + AC
1 1 1 1 2 1
=AB +=BA +=-AC =AB --AB +-AC =-AB +=AC.
3 3 3 3 3 3

—s 1 1
3) Onaalors : AE :5(2AB +AC):§AD

e —_— ., . . ,
Les vecteur®\E etAD sont colinéaires et donc les points A, E et D sont alignés.

EXERCICE 2

Repére quelconque (4 points)
2 2 1

1) Ona I(é’ O), C(;1), D(O;1) et }<§, 5).

2) Soit N(x; y) un point quelconque de la droite (DI). Les vecteDI$ etDI sont alors

colinéaires. )

—, < 2 «

detDN ,DI)=0 o | X 3|20 o —x-Sy-1=0 &
y-1 -1 3

_3X-2y+2=0 & 3x+2y-2=0
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3) Soit N(x; y) un point quelconque de la droite (BJ). Les vectdhg etBJ sont alors
colinéaires.

N N X—l —1 l %2
detBN , BJ)=0 o 1]=0 & S(x-1)+y=0 & x-1+2y=0
2

& une équation cartésienne de la droite (BJ) est:2y— 1 =0

x+2y=2 (1)

Le point M est donc déterminé par
P P {x+ 2y=1 (2)

. ) : 1
En soustrayant termes a termes les équations (1) et (}= 2 & x= >

1
x : 1 2 1
En remplagant dans I'équation (2);2 +2y=1 & y= 57

Les coordonnées de M sor(t% ; %)

2.4 (1 _H 2
—— |372| |5 2| |2
HMC =2 2=|2 e M| 7|=|2
2" 2 g 2
11
62 1 3 1 1 1 1
det(NIK,MC):l 3:6XZ_§XZ:§_§:O
4 4

—_— —_— L, . . . ,
Les vecteurdMK et MC sont colinéaire donc les points M, K et C sont alignés.

EXERCICE 3
Vrai-faux (4 points)

1) Affirmation 1 : Faux
Un vecteur directew de la droited d’équation : —4x+ 3y+ 1= 0 est
V(-b; a) = (-3 ;-4).
-3 -3
4 -4
Le vecteutlin’est pas colinéairey doncd n’est pas un vecteur directeur de la draite

det: V) = = (-3)(-4) - 4(-3) = 12+ 12=24# 0.

2) Affirmation 2 : vrai
La droited d’équation —4x+ 2y + 8 = 0 a pour vecteur directeuri(-2 ; —4).

La droited’ d’équation réduitey = 2x+5 a pour vecteur directew(l ; m) = (1 ; 2)

4 2
Le vecteur est colinéaire &, donc les droitesd etd’ sont paralléles.

det: V) = ‘:2 ]1 = -2(2)-1(-4)= -4+ 4=0.
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3) Affirmation 3 : vrai

Soit M(x ; y) un point quelconque de la droitepassant par A(1; 2) et de vecteur
directeurn(-1; 2). Onaalors:

x-1 -1
y-2 2

detAM ; v

)= =0 © 2x-1+(y-2)=0 &

2Xx-2-y-2=0 & 2x+y—-4=0

4) Affirmation 4 : Faux
Pour que les droites (AM) et (ER) soient sécantes pour tolitxée déterminant de
AM et ER doit &tre non nul pour tout réel

X—2 1

detAM ; ER )= ) X_Z‘:(x—2)2—1:(x—2—1)(x—2+1):(x—3)(x—1)

— —>
detAM ; ER)=0 © x=3 oux=1

Les droites (AM) et (ER) sont paralléles pout = 3 et x =1, elles ne sont donc
pas sécantes pour tout réel

EXERcCICE 4

Relations entre angles orientés (2 points)
o 20 9)=(; 9= [2n]

o (30 0)=(V; ) = ~(d; V) =~ [2n]

(V20 = (05 20) = -0 -0 = [0 o] = (F o) =TT = ] 2

4 4 4
EXERCICE 5
Mesure principale (3 points)

1) 6, etd, sont deux mesures d’'un méme angle, s’il existe un ektierque :
6, =61+ k2r.

12771 _ 57r+81127r _ 5_;4_%1 _ %ﬂ+147r: 5§n+7(2ﬂ)
117x S N
8 et ) sont donc deux mesures d’'un méme angle.
2) —%’T - —g [27] et % = %” [2]
3) sin& —sin’ = 1 et co& = cos(—z) = 1
6 6 2 3 3/ 2
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ExERcICE 6
Trigonométrie (4 points)
25 144
1) sifx=1- =1-— =",
) Sirt x cos X 169~ 169
b4 . L. ) 12
or xXe [— X n] donc sinx > 0, on en déduit SR = +—
2 13
sinx 12
tanx = — = —
COSX 5
COSX = ——3
2) Lo 2 o x:S—g [27]
2
. . 1 2 . .
3) a) V2sinx+1=0 & sinx=-— :—i = smx:sm(—z)
\2 2 4
x——z+k27r ou x—n+7—T+k27r—E+k27r——3—ﬂ+k27r
4 B 4 4 4

b) cos(x+ Z)—} =3 cos(x+ E)—cosz
3/ 2 3/ 3

0X+7—3r:7§T+k27T & x=k2r ou

° X+7—3r:—g+k27r & x:—%ﬂ+k2ﬂ
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