CHAPITRE 4 | SUITES NUMERIQUES 5 rEvrieEr 2019

Correction covtrole de MAtl'\é.MAt;%)e.s
Du lundi O4 Levrier 2019

ExERrcicE 1
Monotonie d’'une suite (2 points)

1) Up1—Uy=2(N+ 12 -3(Nn+1)-4—-(2n>-3n-4)
=2 +4n+2-3n-3-4-2+3n+4=4n-1

2)¥n>1 = 4n-1>3>0 = Uy1-—U,> 0. Lasuite @,) est croissante Sui*.

EXERCICE 2

Suite arithmétique et suite géométrique (5 points)

7.

_ _ Uzg — Ug1 _ 250- 89 _
1) @ Uy=U;+(34-11ly = r= M_11- 23 -

Up=U+1lr = Uy=U;;—-11r=89-11x7=12.
b) Ugg=Ug+90r =12+ 90X 7 = 642.
2) S:somme des premiers termes d’une suite arithmétique daraist de ¥ terme 4.

308-4
Nbre termes=

+1=153
S = Nbre de termes 2.CMeS X, o3 4+308_ 52 ggs.
506 25
3 a)vcvg? = = 2282 505 orgs0, doil q= v225= 1.5,
v, 250
\Y 225
V2:V()q2 = Vozq—zz 2’25:100

b) S’ estla somme des 11 premiers termes d’une suite géométmguesodng = 1,5
et de F'termevy = 100.

S —vox 229 100 L2 LS _ 200(1,5" - 1) ~ 17 100 & I'unité prés
S0 1-q 1-15 ’ ) pres.
EXERCICE 3
Limite d’'une suite : Vrai-Faux (2 points)

nN—+oo 2

. : . 1\" 1 .
Affirmation 1 Vraie : |im (——) =0 car-1< - <1 parproduit limu,=0.
nN—+oo
La suite (1,) converge vers 0.
n—-+co

n
: . 4 -
Affirmation 2 Fausse : |im (_é) = +oco car 3 >1 parproduit limv, = —oco.
n—-+oco

La suite (1) diverge vers-co.
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Affirmation 3 Vraie : [(—3)"] n'admet pas de limite car3 < 1.
(wp) n'a pas de limite. La suiten(,) diverge.

EXERcCICE 4

Visualisation et conjecture (5 points)

1) a) On obtient le graphique suivant :

A
4 - y=X

(gf

- — — — — — —_ — =
b — — — - - - — = -

Y

aPFr—————————————

[ERG R

b) On peut conjecturer que la suitg ) est décroissante et converge vers 1.

2) @) Viuy — Vy = 1 1 1 1 Un + 2 1
B T T VTP B TR TR ST
Uy + 2
3Uh-1) u-1 3u -1 3u,-1) 3
Yne N, vn_l—vn:}.
3
. e . 1 1 1
La suite {,) est arithmétique de raison= 3 et de B'terme vy = E1-71

Commer > 0, la suite {,) est croissante et dong,(— 1) aussi, par inverse, la suite
(un) est décroissante.

1 n 1 1 1
b) vp=vg+nr ==+ —. Pouru,: v,= —=u,-1 u, = — + 1.
) n o+ 4+3 n n Un—l d Vi n d n Vn+
U = 1 1o 12 N _12+3+4n_4n+15
"o T 3+4n " 4n+3  4n+3°

1+n
4 3
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15
4+ —
. . . . 4n+15 -
c) On divise numérateur et dénonminateurpar 0, u, = = n.
an + 3 3
4+ —
n
1 .3 , . 4
Ona lim — = lim - =0, parquotient limu,=- =1.
Notoo N1 Notoo N N—>-+co 4
EXERCICE 5
Placement (6 points)

1) Entre 'année et 'année ( + 1), le capital augmente de 6 % pour les intérét diminué
de la part des imp0ts soit de 9 millierssl’ On a donc :

6
Cn+1:Cn+ern_9:1,0&n_9

2) Calculons les trois premiers termes de la suit€qs = 200, C, = 203, C, = 206 18.

Ci-Cy=3et C;,—-C;=3,18 donc C; —Cy # C, — C;.
La suite Cp) n'est pas arithmétique.

Ci_203  C,_ 20618 _ 10309

— donc & * %
Co, 200 C, 203 10150 Co Ci

La suite Cp) n'est pas géométrique.

3) a) On obtient l'algorithme complété sui- | variables : N entier etC réel
vant : Entrées et initialisation
00— N
b) On trouve alorsn =17 200— C
Alice pourra acheter sa maison au bout Traitement
P tantque C < 280 faire
de 17 ans N+1-N
1,06C-9—-C
fin

Sorties : AfficherN

4) a) Upyy = Cyyp —150=1,06C, — 9 - 150= 1,06C, — 159

159
=1 OG(Cn - ms) =1,06(C, — 150 = 1, 06uy.

vn € N, ulTl = 1,06, la suite (,) est géométrique de raisan= 1,06 et de
premier terrrr{euo = 200- 150= 50.

b) uy=ud"=50%x1,06" dou C,=u,+150=50x1,06"+ 150.
c) Cs=50x 1,06 + 150~ 216 911 28.
Dans cing ans Alice disposera de 216 3 €.
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