CHAPITRE 2 : LES SUITES 12 5anvier 2020

Correction covtrdle de MAtl'\é.MAt;%)e.s
Do _jevdi 12 décembre 2014

ExERrcicE 1
Monotonie d’'une suite (2 points)
1) Uyt = n+1-3 n-3 n-2 n-3 mM-2)(2n+1)-(n-3)(2n+3)
MM T2+ 1) +1 2n+1 2n+3 2n+1 (2n + 1)(2n + 3)
2 +n-4n-2-2n+3n-6n+9 7
B (2n+1)(2n + 3) C@2n+3)2n+ 1)

2) VneN, 2n+1)(2n+3)>3>0 = Uy1-—U,> 0. Lasuite () est croissante.

EXERCICE 2
Suite arithmétique et suite géométrique (5 points)
1
- +4
U7 — Uy 2 9 3
1 = 7—4x r=u;— r = = ===
) a) Uy = Ug + ( Y < 3 U—u < 3 3 62
3
Us=Ug+ 4 S Ug=Uy—4r = —4—4><§ = -10.

3
b) Uig = Ug + 14r = -10+ 14 x E =11.

2) S est la somme des termes consécutifs d’une suite arithneétiguaison{6) et de
premier terme 700.

310- 700

Nombre de termes :_—6 +1=66 (régle des piquets et des intervalles)
dest tré 700+ 310
S = Nbre de termes > 1© 963 Zermes X TEMES6 + - 33330.
144 >0
A= wm=qv, & q“:?:?:lG:Z“ 5 q=2
2

Vo 9
Vo = GV, Vo= — = -
2=0V < Vo ?

b) S’ estla somme des 12 premiers termes d’une suite géomeétmqaesong = 2 et
de premier termep = 3.

1-— qNbre de termes g 1-212 _ 9x 4095

S’ = premier termex —— = - = =921375
P 1-q 2% 12 4 3
EXERCICE 3
Suite récurrente a deux termes (2 points)

1) U =2Uu1+Uy=2+3=5, U3=2Ur+U; =10+1 =11, us=2uz3+u, =22+5=27
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2) Ontrouveu(12)= 31083

ExERrcick 4

Suite arithmético-géométrique (5 points)

1) a) On obtient la graphique suivant :

y=X
4.0 1
35
f(x) = %x+ 1
3.0 1
25 N R R R et I
| |
| |
| |
20 1 : :
_____ |
| | |
Z | |
15 | | |
[ | | |
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[ | | |
10 | H | | |
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05 1 [ | 1 |
| I I
[ I I I
£ 1Us 1 U Lo .
O 0.5 10 :L‘5 20 25 ?;O 35 4.0 45 570 55 6.0 "
b) Conjectures : La suitaif) est décroissante et converge vées 1, 5.
2) a)Vyu1=u 3—1u+1 3—1u 1—:Lu 3—1v
n+1 — UYn+l 2—3n 2—3n 2—3 n 2—3n-
Vn+1 l . 4 ! . 1
¥n € N, v =3 donc la suite \;) est géométrique de raisan = 3 et de
n
3 7

remier terme/p = Ugp— = = —.
P 272

7 (1) 7 (1)
b) Vnzvoqnzéx(é)_ D'ou Un:Vn+g:§><(§) +g.

. L 1 . 7 .
c) La suite ") est décroissante car 9q = = < 1 donc par produit aveg, la suite
(vn) est décroissante et par somme la sutg €st décroissante.

_(1\" 1
nﬁrpm(g) =0 car —1<§<1.

. o .3
Par produit et somme, on en déduit que lim= >

N—+oo
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EXERCICE 5

Voyage en vélo (6 points)

Partie A : méthode algorithmique

1) On al'algorithme suivant-+ Entrées et initialisation
1-n
20— u
2) Ontrouve alors :n =25 20> s
Traitement
tant que s < 2000 faire
n+l-n
u+5-u
S+U—>S
fin
Partie B : méthode algébrique Sorties : Affichern
1) On trouve le nombre de kntfectués par Aurélien le jour en ajoutant 5 au nombre
de km dfectués par Aurélien le jour précédent. La suitg est alors arithmétique de
raisonr = 5.
Onaalorsu,=u; +(n—1)r =20+5(n-1)
2) SoitS, le nombre de kmféectués par Aurélien pendant lepremiers jours. Aurélien
arrive a Stockholm lorsqus, = 2000.
up+u
S, = 2000 & r1x( 1; ”)::2000 o n(us +Uy) = 4000 &
n[20 + 20+ 5(n—1)] = 4000 & n(40+5n-5)=4000 & n(5n+ 35)=4000 <
5n? + 350 — 4000=0 & n?+7n—800=0
3) On résout cette équation du second degré en prenant e aasitive.

~7+57
~" -

On retrouve alors le résultat donné par l'algorithme. Aeréimettra 25 jours pour
relier Paris a Stockholm.

A =49+ 3200= 3249= 57 la racine positive est alors n = 25.
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