CHAPITRE 1 ET 2 : LES NOMBRES COMPLEXES 3 pEcemBRE 2023

Correction du contrdle
Do _jevdi O décembre 2023

ExEercice 1
QCM (5 points)
31 2 V2 .
1) Réponse by 24 = 2(—% + |§) =—-V2+iV2
. 1 . 21

2) Réponse a) —1+iV3= 2(—5 + |§’] =2d3

, . A=—64 _6 + 8| . .
3) Réponse c) Les solutions sort; =1, z = > = -3+4i et zz=-3-4i.

Sion associe a A, B et C lefiixesz;, z, etz; on a alors :
o — 7 _ -4 — 4 +H(=4) 1+i _ (1+|)2 _ 2i _

-z -4+4  1-i 2 2
— — N T AB . . .
(AC , AB ) =arg(i) = > [27] et co il =1 donc ABC rectangle isocele en A.

4) Réponsed) |z+i|=]z-1| © |z-2p|=|z-2| & DM = AM.
L'ensemble des points M) est la médiatrice de [AD].
i Z+1 Z—i

. Z+i _ .
5) Réponsea) — R & — =— © Z+z+12+i=Z-i12+72-1 &
z+1 z+1 z+1

2= +i(z+2) = -2 & 2iy+2ix=-2i & y+x=—1 droite (CD).

EXERCICE 2
Ensemble de points (3 points)
1)|1z-1-4i|=12z+3-2i| & |z-2z\|=|z2-2| & AM =BM.

L'ensemble E est la médiatrice du segment [AB].

1)

2) (1+i)z—2i:(1+i)(z—1i+ii):(1+i)(z—Zi(lz_ ):(1+i)(z—1—i).
|(L+i)z-2i|=2 & |1+i|X|z—2|=2 & V2CM=2 & CM = V2.

L'ensemble E est le cercle de centre C et de raydﬁ.
A
4 .

\,

3) Représentation de et E,. E,

On peut remargue que la médiatrice de [AB]
passe par le point(l ; 3) et que le cercle depg E,
centre C passe par l'origine.

\]
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EXERCICE 3
Argument d’un nombre complexe (5 points)

1)a)z=-V3+i= (\é_ ;) 2d%.
200 2n

arg[(—\/§+ i) ] 8argl) = ? =3 [27].

b)22=(1+i\/_ :[( —) = 26‘3 —64é(2”):64eR

2
2) z,= (3 —|\/_ [ (%‘%)] Ve 6 (2\/§)ne“%"

kezZ

Z, iR & _E g - 3+6k © n+3=-6k & (n+3) multiple de 6.

_> _Bi .
— =\ -2\ 2 X(-2) 3+12i\ 3
3) (AC,AB )_arg(ZB_ZA)_arg _}_Zi = arg( 1+4i)_arg(3)_0[27r].
A, B et C alignés. 2
EXERCICE 4
Triangles (8 points)
ol AV }_.ﬁ:_ .
1) a)z_2e3_2[cos( 3)+|sm( 3)]_2(2 |2)_1 V3.
5n
b)z':—i(l—i\/§):—\/§—i:2(—?—;):2 6
A
c) g 27 _ V32 2 2V3+4i (2V3+4)2+iV3)
z V3 2-ivV3 7
1 B l—|7
o A _4\/§+6i+8i—4\/§_1_m_2i
'y ! g B 7 S 7T
LN (a’, BM”) - arg(2i)= g [27]
M
(Ol) est la médiane issue de O du triangle OAM et la hau-
B M teur issue de O du triangle OBM.
Y
2) @)z = == 2 Ly >
b) Z = —i(x+iy)=y—ix
Zz—-7Z -yY+(X+1ix2-y+xX+21i 2[-y+X+Di][(x+1)-iy]
C) = = - =
Z x+1 .y X+ 1+iy (X+ 1P +y?
I
2[M+iy2+(x+l)2i+M] _
(X+ 12 +y? =2

d) (a’, BM”) _ arg(2i) = ’—Zr [27]
Quelque soit le point M, (Ol) est la médiane issue de O du dgi&a®AM et la

hauteur issue de O du triangle OBM.
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