EXERCICES 26 mai 2014

Révision : fonetions
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Exercice 1

Asie juin 2013

On considere les fonctiorfsetg définies pour tout réedpar : f(x) = € et g(x) = 1-e*
Les courbes représentatives de ces fonctions dans un repogonal du plan, notées
respectivement; etCq, sont fournies en annexe.

Partie A

Ces courbes semblent admettre deux tangentes communesr &tacmieux ces tan-
gentes sur la figure ci-dessous.
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Partie B

Dans cette partie, on admet I'existence de ces tangentemnooes.
On noteD I'une d’entre elles. Cette droite est tangente a la cogrbau point A d’abs-
cissea et tangente a la courlgg au point B d’abscissb.

1) a) Exprimer en fonction de le codficient directeur de la tangente a la coueeau
point A.

b) Exprimer en fonction db le codficient directeur de la tangente a la coutyeau
point B.
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c) En déduire quée = —a.
2) Démontrer que le réelest solution de I'équation: R 1)e+1=0

Partie C
On considére la fonctiop définie suR par : ¢(x) = 2(x— 1)e* + 1
1) a) Calculer les limites de la fonctighen—oo et +co.
b) Calculer la dérivée de la fonctian puis étudier son signe.
c) Dresser le tableau de variation de la fonctiosurR. Préciser la valeur dg(0).
2) a) Démontrer que I'équatigp(x) = 0 admet exactement deux solutions d&ns

b) On notex la solution négative de I'équatign(x) = O et la solution positive de
cette équation.

A l'aide d’une calculatrice, donner les valeursa@et s arrondies au centiéme.

Partie D

Dans cette partie, on démontre I'existence de ces tangemtesiunes, que I'on a admise
dans la partie B.

On note E le point de la courligs d’'abscisser et F le point de la courb€y d’abscisse
—a (a est le nombre réel défini dans la partie C).

1) Démontrer que la droite (EF) est tangente a la coGybau point E.
2) Déemontrer que (EF) est tangent€gau point F.

EXERCICE 2

Métropole septembre 2013 : extrait

Soit f une fonction définie et dérivable sRr On noteC sa courbe représentative dans le
plan muni d’'un repér€O, 7, j) .

Sur les graphiques ci-dessous, on a représenté la cGuebtois autres courbes;, Co,
C3 avec la tangente en leur point d’abscisse 0.
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1) Donner par lecture graphique, le signefdg) selon les valeurs de
2) On désigne paF une primitive de la fonctiorf surR.
a) Alaide de la courbe, déterminefF’(0) etF’(-2).
b) L'une des courbes;, C», Cs est la courbe représentative de la fonctian
Déterminer laquelle en justifiant I'élimination des deuxras.

Exercice 3

ROC

1) Définition de la fonction exponentielle. Montrer 'urti&ide la fonction exponentielle.
2) Quelle est la relation fonctionnelle de I'exponentieMontrer cette relation.

3) Donner les limites :  lime* et lim e*. Démontrer ces deux limites.

X—+00 X——00

4) Donner les limites de références de la fonction expoabati
5) Donner la formule du logarithme du produit. Démontretecérmule.

6) Donner les limites: liminx et Iinaln x. Démontrer ces deux limites.
X—

X—+00

7) Donner les limites de références de la fonction logarthm

8) Donner I'allure des fonctions exponentielle et logarith Dresser le tableau de varia-
tion de ces deux fonctions.
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