CHAPITRE 1 : RAPPELS SUR LES SUITES 28 sepTEMBRE 2013

Correction covtrole de MA‘(‘J’\é.MA‘C;%)e.S
Condi 23 se.Pte.Mlore. 2012

Exercice 1
ROC 5 points

1) On considére une suite géométriqug) e premier termeyg et de raisorg # 1
a) Soit {u,) une suite géométrique de raisps 1 et de premier terma,. Déterminons
la somme des + 1 premiers termes (d® au,) de la suite.
Sh=Up+U + U+ -+ Uy

= Up+ (g X Ug) + (B X Ug) + - - + (" X Up)
=U(l+g+f+---+q"
Onpose:Ay=1+0+Q°+---+q"t+q"
En soustrayant les deux lignes suivantes, on obtient :
Ar=1+0+F+---+g 1+
axAr= q+P+---+q"t+q"+q

An_qXAn:]-_qn+l

n+1

1- qn+1
On obtient alors ‘A, = ———
1-q
1-— qn—l
Cownelusion : Onadonc S, = uOl—q

b) Application :S est la somme des termes d’une suite géométrique de rqisoa
et de premier termay = 1. De plusona: 1024 2'° On a donc 11 termes.

1-— qll _ 1-— (2)11

S=u = =2%-1=2047
°1-q 1-2
2) a) La somme desi(+ 1) premiers termes est :
(uo + up) T termes extrémes

n=(Nn+1) = Nbre de termes

2
b) LasommeS, = 1+3+5+7+---+(2n—1) correspond a la somme depremiers

entiers impairs. On a :
n1+(2n— 1) 2

ExERrcice 2

Algorithme 4 points

n| 2 3 4
Un | 0,625 0] 0,375 0] 0,265 6

1) a) On trouve les valeurs suivante

['g)

b) On trouve : uygo =~ 0,100 0 & 10* prés. La suite suiteuf) semble converger vers
0.

c) Pour avoir tous les termes deg a u,, il faut déplacer l'instruction "AicherU"
juste avant le "FinPour".

2) On peut proposer I'algorithme suivant pour connaitraten pour lequebl, < 0, 001.
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Ontrouve: Sh > 1001 alorsu, < 0,001 Variables

| entier naturel

U réel

Ini tiali saion

155U

Traitement

Tant queU > 0,001 faire
l+1—1
(-1)U +1
A N

2l
FinPour
Afficherl

U

ExErcICE 3

Suite arithmético-géométrique 4 points
1) a) Ona.:

_Uo 3 15 U 15 _ 63
u1_4+3_4+3_4 et u2_4+3_16+3_16
b) On teste la diérence et le rapport de deux termes consécutifs avec |aspimei
miers termes :

ul—uo_E—Bzg et uz—u1:6—3—£5:i

4 4 16 4 16
b _15 1.5 et Y _63 4 _21
uw 4 3 4 uu 16 15 20

Ni la différence, ni le quotient ne sont constants. La suite n’estithnaétique, ni
géométrique

2) a) Ona:
u u 1 1
Vne1 = Unyp — 4= Z”+3—4: Z”—l: 72U =4 =2V
Vn+]_ 1 . , J . 1
DoncVYn € N, v =2 donc la suite\j,) est géométrique de raison= 2 et

de premier termeon: U —4=-1.

1\" 1\"
b) Onaalors:vn:voq”:—(z) et u”:V”+4:4_(Z)

(1) 1 :
c) Ilim (Z) =0 car -1< 7 < 1. Lasuite @) converge alors vers 4

N—+o00

ExERrcice 4
D’apres le Bac 2013 7 points
3 9
3Uo > 3 3u, 2 9 2 9
1 = = = — t = = = — _ = —
JAW=T o114 o Yo 3-2°57 10
1+ >
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b) o) 0.1 0.2 03 04 05 06 07 08 09 10 11 12

c) On peut conjecturer que la suitg) est croissante et converge vers 1

3up, 3up,
U 1420, 1+ 2u, _3un
2) a)"”“‘l_um‘l_ T T T P TR
1+ 2u, 1+ 2u,
V, , e .
ona: ¥YneN, \”/” = 3. La suite ¢,) est géométrique de raisgn= 3 et de
" 1
. u 2
premier termey = 0o __2 _ 1
1- Uo 1
1-3

b) Ona: v, =vq"=3"

c) De v, = ona Vop—UVh =Vpn &  Uy(l+Vy) =Vy

Un
1-u,
Vo 3
1+v, 143

Onaalors: u, =

d) On divise numérateur et dénominateurud@ar 3' pour obtenir : u, =

N—+o00

(1Y 1 :
lim (§) =0 car -1< 3 < 1. Lasuite (I,) converge donc vers 1
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