CHAPITRE 5 : RAPPEL FONCTION EXP, FONCTION LN 14 pEcemsre 2021

Devoir de mathématigues
A rendre le lundi 3 jawvier 2022

Exercice 1
QCM justifié (4 points)
Chaque questions comporte 4 réponses, choisir la bonnes@pojustifiant son choix

s . o 3

1) On considére la fonctioh définie sur ]0 oo par f(X) = X2 + 2x — X
Une équation de la tangente a la courbe représentatifeadgpoint d’abscisse 1 est :
a)y="7(x-1) b) y=x-1 C)y=7x+7 dy=x+1

2) On considére la fonctiog définie surR parg(x) = 3e* — x.
a) lim g(x) =3 b) lim g(x) = +eo c) lim g(xX) = —co
X—+00

X—+00

d) On ne peut pas déterminer la limite de la fonctidorsquex tend verst+co

3) On considére la fonction définie sRipar : f(x) = x e~
On notef” la dérivée seconde de la fonctidnPour toutx € R, f”(x) est égal a :

a) (1-20e?  b) 4x-1)e® c) 4 d) (x+2)e?
4) Soit la représentation di fonction dérivée A
d’une fonctionf définie sur [0; 7]. .
o) ] > 3 4 5 6\7:
1 /
1/
|/
4
Le tableau de variation desur l'intervalle [0; 7] est :
A% | o 3,25 7 FxTo 2 5 7
f(x) / \ f(X) oy 7
O xTo 2 5 7 D% To 2 7
f(X) \ / \ f(x) /’ \
ExXERcICE 2
Fonction exponentielle (8 points)

Soit f la fonction dérivable, définie sur I'intervalle [0-po[ par: f(x) = €+ )}(
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DEVOIR DE MATHI'EMATIQUES

1) Etude d’une fonction auxiliaire
a) Soit la fonctiorg dérivable, définie sur [0 +oo[ par : g(x) = x?e* - 1.
Etudier le sens de variation de la fonctiget déterminer la limite dg en+co.
Dresser le tableau de variation.

b) Démontrer qu’il existe un unique réelappartenant a [O+oo[ tel queg(a) = 0.
c) Déterminer un encadrementad@ 1073,
d) Déterminer le signe dg(x) sur [0 ;+ool.
2) Etude de la fonctionf
a) Déterminer les limites de la fonctidnen 0 et entco.
b) On notef’ la fonction dérivée dé sur l'intervalle ]O ;+ool.

. . , " X

Démontrer que pour tout réel strictement positif f'(x) = Lz)

¢) En déduire le sens de variation de la fonctioat dresser son tableau de variation
sur l'intervalle ]O ;+ool.

. . 1 1
d) Démontrer qudé admet pour minimum le nombre m= — + —.
04 04

e) Justifier que 313 < m< 3,45.

EXERCICE 3
Fonction In (8 points)
Partie | : lectures graphiques

f désigne une fonction définie et dérivable Bur
On donne ci-dessous la courbe représentative de la foradioveef’.

A

1
T

Avec la précision permise par le graphique, répondre austjoes suivantes

1) Déterminer le caicient directeur de la tangente a la courbe de la fonctien 0.
2) a) Donner les variations de la fonction dériviée
b) En déduire un intervalle sur lequkkst convexe.

Partie Il : étude de fonction

La fonctionf est définie suR par: f(x) = In (x2 + X+ g)
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DEVOIR DE MATHI'EMATIQUES

1) Calculer les limites de la fonctiohen+c et en—co.
2) Déterminerf’(x).
3) Dresser le tableau des variationsfde

. . . . 1
4) a) Montrer que I'équatiofi(X) = 2 a une unique solutiomdans I’mtervall{—i ; +00].

b) Donner une valeur approchéeda 1072 prés.
5) a) La fonctionf’ est dérivable suR. Calculer la dérivée secondé(x).
b) Déterminer le nombre de points d’'inflexion de la courbeésentative dé.
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