CHAPITRE 2  FONCTIONS DE REFERENCE, VARIATIONS DES FONCTIONS ASSOCIEES 28 NoveMBRE 2017

Correction convtrole de MAtl-»é.MAti%)e.s
Do luwdi 27 vevembre 2007

Exercice 1

Ensemble de définition (4 points)

Déterminer en vous justifiant, les ensembles de définitierfaections suivantes :

1) Racine de x> — 3x — 4. x; = —1 racine évidenteP = -4 donc x, = 4.
Conclusion: D =R—-{-1; 4

2) Condition: 4-x>0 & -Xx>-4 & Xx<4.

Conclusion : D¢ =] — o0 ; 4]

. X(x-3)=0 X —00 0 3 +00
3) Conditions: X
X# 3 —= + 0 - i
x—3

Conclusion: D =] — o0 ; 0]JU]3 ; +o0[
4) Condition:x# 1, D;=R-{1}
EXERCICE 2
Résolution graphique (6 points)

1) On obtient I'allure de la courbe suivante :

A
12

6t
10

2) a) On obtient le tableau de variation de la fonctfosuivant :
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X | —oo 0 2,18 3,55 400

+o0 7,30 +o0
N 4,57 -~
-2 ,

b) L'équationf(x) = 0 admet deux solutions et car la courbe coupe deux fois
I'axe des abscisses.

On trouve les valeurs approchées suivantes —0,44 et 8 ~ 0, 56.

c) On trace la droite horizontale= 2.

On cherche les abscisses des pointss@degui sont en dessous ou sur la droite
d’équation y = 2.

Ontrouve $[-0,60; Q87]

d) Pour que I'équatiori(x) = madmette 4 solutions, la court® doit couper 4 fois
la droite horizontale d’équation= m.

Ceci n’est possible que sme€]4,57 ; 7,30[.

ExERrcICE 3

Valeur absolue (4 points)

1) a) 7-2x+3=-3 & -2x+3=-10 & |x+3/=5
© X+3=50ux+3=-5

& X=2 ou xXx=-8
S={-8; 2

b) 12-3x=12x+1 & 2-3x=2x+1 ou 2-3x=-2x-1
o -bx=-1ou -x=-3

1
X=—= 0UuXx=3
< X=5

OlnN
N
x
N

alo

C) 5x-2/<4 © -2<5x<6 & -

I

d)|83-2x>5 & 3-2x>5 ou 3—-2x< -5
& —2X>2 ou —2Xx< -8
& X<-1oux>14

S=]-00;-1[U]4;+o0[
2) 1=]1-9;-1[, oncherche

le centre de I'intervalle =-5
2 } On aalors|x + 5| < 4.

puis le rayonr = -1-(-5)=4
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J=]-0;-5] U[1l;+o0[, oncherche

. . -5+1
le centre de I'union d’intervalles—— = -2
2 On aalors|x+ 2| > 3.

puislerayonr =1—-(-2)=3

ExERrcice 4

Variation des fonctions carrées et homographiques (2 pois)

1) On obtient le tableau de variation de la fonctib(x) = —3(x — 2)*> + 5 suivant :

X —00 2 400

5
f(x) / \

. - . -3 :
2) On obtient le tableau de variation de la fonctig(x) = v 2 suivant :

X —00 2 400
+00 -2
f(X) e e
-2 —00
EXERCICE 5
Variation des fonctions associées (4 points)

1) f(x):%3 sur =] =3 ;+o9]

On pose u(x) = x+3, V(X) = Yu(x), donc f(x)= 1

V(X)
Surl:
e U est une fonctionféine croissante cax= 1> 0.
e U et y/uont méme variation, doncest croissante.

1 . ) .
e Vet " ont des variations contraires doh@st décroissante.

2) f(x) = X2_+3 sur |=[0; +oo[
On pose u(x) = X2, v(X) = u(x)+3, w(X)= Wlx) donc f(x) = —2w(x)
Surl:

e La fonction carrée est croissante, danest croissante.
e Uetu+ 3 ont méme variation, doncest croissante.

1 L . , )
v et " ont des variations contraires dowest décroissante.
w et —2w ont des variations contraires doh@st croissante.
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3) f(X) =X+ sur =] —oo; 0]

1
Onpose u(x) = x-1, v(Xx) = m w(x) = 3v(x), donc f(x) = X%+ w(X)
Surl:
e U est une fonctionfine croissante car=1 > 0.
e Uet " ont des variations contraires, donest décroissante.
e Vet v ont méme variation donw est décroissante.

Comme la fonction carré et la fonction w sont décroissantd,deur sommef est
décroissante.

4) Surl,onax+2<0, donc |x+ 2 =-x-2 etdonc f(x) = %

Onpose u(x) = x+ 2, V(X)) = donc f(x) = =5v(Xx)

1
m;
Surl:
e uestune fonctionfiine croissante car= 1> 0.
e Uet J ont des variations contraires, donest décroissante.
e vet-5vont des variations contraires doh@st croissante.
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