CHAPITRE 5 : VECTEURS ET COLINEARITE 12 mars 2018

Correction du devoir
Au lundi S mars 2018

Exercice 1

Codficient (4 points)

1) AC =AB +BC =-BA +BC

2) a) MN’ = MB_ + BN :-%EKE%%’ donc MN (—%; %)

— 1
MP =MB +BA + AP :_ZBA +BA + aAC

3 3
1:)ZBA +a/(—BA +BC) (Z—CL’)BA +aBC donc P(

-blw

s

b) M, N et P alignése MN etMP colinéairese det(MN MP ) 0

1 3
- - -«
4 4 3 1 3 1 1 3
} i =0 4a/ 8+2a/—0<:) 40_8 S a=
2
M, N et P sont alignés si, et seulement&i= =
EXERCICE 2
Alignement (4 points)

1) Onpose AX;Y):

— 1— x-2\ 1 2-0 X=2 1 X 3
W= o (T =alema) = (3=l = ()=
On obtient alors: A(3; 6)
On pose BX; y):

MB =3VQ & (yfl_os))*’(—il—os)) - (yjf 3):(_63) - (;):(_i)

On obtientalors: B{3; 3)

., (3-(-9)| (12 _, (-3-(-9)| (6
2P =P 10)=(5) e PE=(100)=(3

— —> — — L. .
3) PA = 2PB, les vecteurPA etPB sont colinéaires donc les points P, A et B sont
alignés (B est le milieu de [PA])
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ExErcicE 3
Conjecture (4 points)

1) Onpose GX ) et O l'origine du repere orthonormé.
— _— —
GA +2GB +GC =0 o (Go +0A)+2(Go +GB)+(GO +oc)=o

& 4GO =-0A -20B -0OC

o 0OC = 1(OA +20B +oc)

( ) ( 11_—24_+22) } %1(:2)

()

: 3
On obtient alors éz '_Z)
2) Onpose DX;Vy):

BD =BA +BC (;:Eiii)=(_11’_({_12)))+(_22_1(-_21))) ” (;:;):(i;ll)

> ) (e

On obtient alors: D(0; 3)

3) On obtient la figure suivante ou les points B, G et D sembimaés.
BG (1.2 et BD@:5) D
4 4 ’ >
—> —>
Donc: BD =4BG

e _—> ..
les vecteur8D et BG sont colinéaires
et donc les points B,G et D sont alignés. L

_3
3 A
EXERCICE 4
Quadrilatere (4 points)
a) Soit 1= m[AB] donc |= (_12+ ! ; ?) =(3;-3)

Comme I= m[AB],on a: IA =B, de plus

IA = (-1-32 +(2+3)2= V16+25= V41 et
IE=+/(8-3P+(1+3)2=V25+16= V4l

Donc IA=1B = IE donc E est sur le cercl¢ de diametre [AB].
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b) F, symétrique de E par rapport a |, on pose ¥ donc

o o (9430 - (9 - )3

On obtient alors &2 ;-7)
c) On obtient la figure suivante : le quadrilatere AEBF sembie @én carré :

[AB] et [EF] sont deux diametres du a1

cercle?, donc les diagonales du quadri- A L

latere AEBF se coupent en leur milieu, ﬂi E
AEBF est donc un parallélogramme. —t

De plus comme AEBF est inscriptible
dans un cercle, AEBF est un rectangle.

AE = V(8- (CD)P + (L1- 27

= V81+1= V82
AF = (-2 (1) + (-7 - 2)?
- VI+8l= V82

Le rectangle AEBF a deux cOtés consécu-
tifs de méme longueur donc AEBF est un
carreé.

EXERCICE 5
Prendre des initiatives (4 points)
L o " s . av3
La hauteuth d’un triangle équilatéral de cégecoupe le coté en son milieu e = >
s R 1 3 3 1
On considére le repére (DC ,DA), onaalors: A(0; 1), [E ; g} et J(% +1: 5
1 V3 1 V3
--0 —+1-0 = —+1
1
detW,A_J)): 2 2 = 2 2 :___(fg+1)(£3_1
TP S B ' T S N 2
2 2 2 2
1 3
= —Z - Z +1=0

Les vecteurg\l et AJ sont colinéaires et donc les points A, | et J sont alignés.
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