CHAPITRE 3 : LA FONCTION DERIVEE
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Correction covtrole de MAtl'\é.MAt;%)e.s
Du mereredi 19 décembre 2018

.ExEercice 1

Nombre dérivé

1) On ale tableau suivant :

(3 points)
X |-6[-3|-1|3| 6
fx) |-1/-2| 1| 3| O
1 1
f/ -1/ 1|-=| 0]-=

: 1
2) Onpose f(x) = VX, a=3 et h=0,12, eton dérive f'(X) = ——. Onaalors:
X

2x

f(a+h) ~ f(@) +hf’'(@) e f(9,12)~ f(9)+0,12f'(9)
1

V9,12~ V3+0,12x —— o +/9,12~3,02
29

Valeur a comparer avec la valeur que donne la calculatriee3, 019 933.

EXERCICE 2
Calcul de dérivées (9 points)
Fonction Dérivabilité | Dérivée
1) f(X) =4x3—9%% + 3x+ 2 R f/(X) = 12x° — 18x+ 3 = 3(4x%> — 6x + 1)
2 6
2) f=-5 R* 9=
8) 109 = VAT L] [ 1= o= 2
) 1= vaxs [-3 5+ 2VAX+1  VAX+1
4 1 4x(-3)  -12
4) f(x) = R—<¢—= "(X) = =
) 10 =175« { 3} "= T30z ~ @r 392
X +9-2x2  9-x
(%) = 2 2 T (2 2
5) f(X) = X R (x®+9) (x®+9)
X2+ 9 ~ B-xEB+x
(X2 +9)2
. F(x) = V2x—3 22X -
6) f(x)=xv2x-3 ]2’+°°[ _2x-3+x _ 3(x-1)
V2x -3 V2x -3
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Fonction Dérivabilité | Dérivée
Jren A(7x+2) - 7(4x+ 1)
P =1 (Tx+ 20
4 1 (Tx+ 22 - 1
7 f(x):x—4x+l R—{—g} (7x+2) (7x+2)
X+ 2 7 C(Mx+2-1)(7x+2+1)
B (7x + 2)2
_ (Tx+1)(7x+ 3)
 (Tx+2)
8) f(¥) =(3x+5) R f/(X) = 4 x 3(3x + 5)° = 12(3X + 5)°
EXERCICE 3
Etude d’une fonction (5 points)

1) D =R car VXeR, x*+2>2>0 (nes’annule pas).

B(X2+2)—2x(8x+4) 8x*+16-16x°-8x —-8x*—-8x+16 8(-X* - x+2)
(X + 2)2 - (X2 + 2)2 O R+22 (@ + 2P

2) £(X) =

3) f'(X)=0 © —-x°—x+2=0 dol x, =1 racine évidenteP = -2 doncx, = —2.

On obtient le tableau de variation suivant :

X —00 -2 1 +00
f/(x) _ 4) + 4) _ f(—2): —16+4: —12:_2
0 4 4+2 6
8+4 12
f \ / \ ===
(x) f(1) 122- 3 4
-2 0
s " 5 2 8x 8
4) Quanadxdevient "tres grand” alors X34 ~ 8x et x*+2~ x° donc f(x) = Z° %

Comme 8 sur "trés grand" devient "tres petit" ald(g) tend vers 0.
5) Latangente (T) en 0 a comme équatioty = f’(0)x + f(0)

f(0)=2 et f'(0) = 1746 =4donc (T):y=4x+2.
6) D’apres le tableau de variation¥Yx e R, -2 < f(x) < 4.

7) Pour tracer (T), on peut prendre les points1 (-2) et (0; 2).
Pour tracefés, on peut calculer en plus deux imaged (-7) ~ -1 et f(6)~ 1,4
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ExErcice 4
Aire maximale (3 points)

1) Comme I'abscisse de A est positive=10 ; 3].

2) S(X) = 2xf(X) = —g(x2 -9)= —gx3 + 8X.

3) S'(X) = —gxz +8= g(—x2 + 3).
4)S()=0 o ¥=3 S x= 3.

Le signe deS’(x) est le signe de{x? + 3). On obtient le tableau de variation suivant :

X 0 V3 3
S'(x) 0 -
S(V3)

S(%)
0 / \ 0

16V3
3

L'aire est maximale poux = V3, I'aire vaut alors :S(V3) = ~ 9,24,
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