CHAPITRE 3 ET 4 : GENERALITES SUR LES FONCTIONS ET FONCTION DERIVEE 1= pgvrIER 2024

Correction covtrdle de MA‘(‘J’\é.MA‘C;%)e.S
Do lundi 29 jawvier 2024

Exercice 1
QCM (5 points)
1) Réponse c} f'(-4) = Ay _3_ 3

P TAx 1

2) Réponsed) f'(1)= —% et f(1)=-1donc
1 1

T,:y=FQx-1)+ (1) y:—%(x—l)—l =3 y:—éx—é

3) Réponse c). Pour que la fonctiorf soit définie, il faut que son dénominateur soit
non nul et d’aprés la paraboke+ —1 etx # 7.

4) Réponse d): Pour résoudrd(x) = 1 © mx+ p = ax? + bx + ¢, on cherche les
abscisses des points d’'intersection entre la paraboledebitz.
Iy enadeuxx=0etx=4.

5) Réponse a) On dérive comme un produitiy)’ et la racine comme~u)’ :

2 O 2x+3+x _ 3x+3  3(x+1)

2\/2x+3_ V2x+ 3 - \/2x+3_ V2x + 3

f’(X) = V2X+ 3+ X X

EXERCICE 2
Fonctions dérivées (6 points)
1) f(x) = §X4 — 6x% + 7 dérivable suR (polynéme).
f/(X) = 3% — 12x = 3x(X2 — 4) = 3x(X — 2)(X + 2)

1 ) ) 1 rac. évi
2) f(X) = ———— dérivable six?+2x-3#0 & x#1 et x# 3.
X2 +2x-3
A1 1) _ v : ~(2x+2) 2(x +1)
On dérive comme(\—/) =~z donc f(x) = T v vk
5X-3 . 7 - uy uv-uv
3) f(x) = 7 dérivable suR—{é} On dérive comme(\—/) = —
frg < X -2x-3) _ 10x-35-10x+6 29
- (2x— 7Y T @2x—72  (@2x-7p
§ 1 ... N C UV — Y
4) £(x) = 222 gérivable suR — {1}. On dérive comme(g) _uv-w
x-1 v V2

(2x+D(x-1)-10¢+x+1) 2 -2Xx+x-1-xX*-x-1 X -2x-2
(x- 1) - (x-1y C o (x=1p
5) f(X) = (%® + 1)(x3 — 2x) dérivable suR. On dérive comme W)’ = U'v+ uv.
f/(X) = 2xX( = 2X) + (}® + 1)(3x? = 2) = 2x* - 4x? + 3x* - 2x° + 3x* — 2 = 5x* - 3x* - 2.
2

f/(x) =

6) f(x) = #}Hz dérivable SUR car X2 —2x+2=0" & pas de solution
2X (X - 2X+2) - X°(2x—2) _ 2X(X—-2x+2-X+X)  2x(2-X)

f/(x) =

(X2 — 2x + 2)? (X2 — 2x + 2)? (X2 — 2x + 2)2
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EXERCICE 3
Etude d’une fonction (5 points)
1) La fonctionf est paire car 43; 3] est symétrique par rapporta O et :
Vxe[-3;3], f(-X) = —%1(—x)4 +2(-x)?+1= —%x“ +2%° + 1= f(x).
La courbe?; est symétrique par rapport a I'axe des ordonnées.
2) f/(X) = =x® + 4x = X(4 - X*) = X(2 - X)(2 + X).
3) '(X)=0 & x=0 ou x=2 ou x=-2. On obtient le tableau de signe suivant :

X -3 -2 0 2 3
X - - 0 + +
4 — %2 - 0 + + 0 -
(¥ + 0 - 0 + 0 -
x | -3 -2 0 2 3
/() + 0 - 0 + 0 -
4) On obtient le tableau de variation : 5 5
f | 5— ~_ ~— 5
4 1 4
11 1
5 T, :y=fQXx-1)+1f(1) ® y=3x-1)+ T & y=3x- 2
ExERrcicE 4
Vase (4 points)

1) C(40) = 4(% — 400+ 500= 1 700 etR(40) = 50x 40 = 2 000.

La codt de production et la recette de 30 vases sont respettivt de 1 70€& et de
2 000€. La bénéfice de l'artisan est alors de 2 60D 700= 300<€.

2) a) B(X) = R(X)—C(X) = 50x— (x*—10x+500) = 50x— x?>+10x—500= —x2+60x—500
or (10— x)(x—50) = 10x — 500— x? + 50 = —x? + 60x — 500= B(X)
b) B(X) =0 & x=10 ou x =50. On obtient le tableau de signes suivant :

X 0 10 50 60
B(X) -0 + 0 -

Pour que l'artisan realise un bénéfice, il doit produire edve entre 10 et 50 vases.
c) B'(x) = —2x+ 60 = 2(—x + 30).
B'(X) =0 & x =30 on obtient alors le tableau de variation suivant :

X 0 30 60
B'(X) + 0 -
400
B(x) 7 ~
-500 -500

Le bénéfice maximal pour l'artisan est de 480obtenu pour la production et la
vente de 30 vases.
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