CHAPITRE 3 ET 4 : GENERALITES SUR LES FONCTIONS ET FONCTION DERIVEE 281ANVIER 2025

Correction covtrdle de MAtl'\é.MAt;%)e.s
Do luwdi 27 janvier 2025

Exgercice 1
QCM (4 points)

3x-220 x>2 2
1) d) : Conditions : " T o {773 o xe [—; 2[

2)d):y=1@)x-3)+f(3) & y=5x-3)+1 & y=5x-14
3) d) : car a) fauxf(6) n’est pas donne, b) faux car sur [0; Blest décroissante donc
f’(x) < 0 et c) faux carf (x) = 0 admet trois solutions.

4) c): pour quef admette un maximum la dérivée doit étre positive, nulle pégative
ce qui se passe unlquementequ. (Attention on a tracé la dérivée et nonf).

EXERCICE 2
Fonctions dérivées (6 points)

1) f(X) = 4x3-5x°+ x—1 dérivable suR et f/(x) = 12x°> — 10x + 1

7x—3 . 5 - ’
2) f(x) = ;;TS dérivable surR — {_5} et se dérive comme(\—tj)
_1(2x+5)-2(7x-3) 41

Y (2x + 5) = (2x+ 5y

3) f(X) = 4xV2x -5 dérivable SUE ; +oo[ et se dérive commauy)’ avec (vu)

2 4(x-5)+4x _ 4(3x-5)
2\/2x—5_ V2x-5 _\/2x—5

f'(X) = 4V2x -5+ 4x x

4) f(X) = dérivable surR — {0; 1} et se dérive comm 1
X2 — X u
, -3(2x-1)
(9 = X2(x —1)2
2x% - 3

5) f(X) = ——= dérivable surR et se dérive comme(g)
X+ 7 Y
AP+ T)-2x(2x% - 3)  2x(2¢ +14-2x*+3)  34x
- (X2 + 7y - (X2 + 7)2 (x4 7)2
6) f(x) = (5x— 3)*(2x + 1) dérivable suR et se dérive commauy)’ avec (")’
f/(X) = 15(5x—3)?(2x+1)+2(5x—3)3 = (5x—3)?(30x+15+10x—6) = (5x—3)(40x+9)

£()

EXERCICE 3
Etude d’une fonction (6 points)

—x2 _
1) f(x) = LXl:—x+3—} donca=-1,b=3etc=-1
X X
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) 1 —-X+1 (1-X1+x
2) () =-1+5=—F—=""3

3) f/(X)=0 © x=1 ou x=-1 et signe de’(x) = signe de (+ x?).
4) On obtient le tableau de variation suivant :

X -4 -1 0 1 4
/(%) - 0 + + 0 -
29 +00 1
fO) | 4~ _~ s T s
5 —00 T4

5 T,: y=12)(x-2)+1(2) & y:—g(x—2)+% =3 y:—§x+2

6) -x*+3x-1=0 S x1:_3+\/§:3_\/5 o}

UX_3+\/§
2 2 2"

2

ExERrcick 4

Péage d’'autoroute

(4 points)
1) f/(t) = -0,9t> + 10,8t - 18

a) f/(X) =0 dol A=108-4x0,9%x18=5184=(7,2)*, 2 solutions

-108+7,2 -10,8-7,2 B
Xl—T—Z ou Xz—T—lo
On obtient le tableau de variation suivant :

t 0 2 10 12

f'(t) - 0 + 0 -

19 79

f(t) ~ 7 ~

2,2 62,2

b) L'affluence maximale a lieu a 10 h avec 79 véhicules présents aa.péag

2) a) g(t)=-4t+74 doncg(X) =0 & x= 4 18,5

t 14 18,5 23
g'(t) + 0 -
54,5
a(t) _ -~
14 14

b) On doit résoudre :—2t? + 74t — 630> 50 & —2t?> + 74t - 680> 0
, , ~74+6 ~74-6
A=T4-4%x2x680=36=6°, X = i

= =17 0ouU X =
_4 2

20

t 14 17 20 23
—2t2+74t—-680 - 0 + 0 -

Latranche horaire durant laquelle toutes les voies do&eatouvertes est la tranche
de 17h a 20h
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