CHAPITRE 2 . LES NOMBRES COMPLEXES, L’ ASPECT GEOMETRIQUE 9 NOoVEMBRE 2024

Covtréle de MA.tAé.MAticLue.s

Jevdi 14 vovembre 2024

EXERCICE 1
Vrai-Faux (4 points)
Dites si les propositions suivantes sont vraies ou fausse@®as justifiant.
1) Soit A(4+i), B(-1-1i) et C(6- 4i)

Proposition 1 : Le triangle ABC est isocele rectangle.
2) Proposition 2 : Size U, alors 2% + 2—12 eR

3) Proposition 3 : Le nombre (/3 +)2°%® est un nombre réel.
4) Soit (E) 'ensemble des points M dfixe ztels que :|z— 1| = [z + |
Proposition 4 : Lensemble (E) est une droite passant par I'origine.

ExERrcicE 2

Forme exponentielle (2 points)

1) Déterminer la forme exponentielle des nombres complexigants : i V3 et 1-i

. 10
: o 1+1vV3

2) En déduire la forme algébrique de= [ I :/_]

EXERCICE 3

Formules d’Euler (2 points)
A l'aide des formules d’Euler, montrer que pour tout régbn a :

. — COS X + COSX
COSXSII? X =
4
EXERCICE 4
Racine cubique de 'unité (2 points)

1) Développer (i)
2) En déduire toutes les solutions dahde : 22 = -2 + 2i

EXERCICE 5
Ensemble de points (10 points)
Le plan est rapporté a un repere orthonormal direGtgov).
Soit f I'application qui, a tout point M d’iixe z associe le point M’ d’'fiixe Z telle que :
_—iz=-2
- oz+1
Soit A, B et C les points dfiixes respectivesa = -1, b=2i et c= —I.

1) Soit C’ 'image du point C paf. Donner I'dfixe ¢’ du point C sous forme algébrique.
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2) Calculer I'dtixe d du point D ayant pour image pédrle point D’ d’affixed’ = %

3) Pour tout complexe # —1, on notep le modulejz+ 1] et p’ le module ddz + .
a) Démontrer que, pour tout nombre complexe—1, ona: pp = V5.

b) Sile point M appartient au cercl®&)(de centre A et de rayon 2, montrer qu’alors
M’ = f(M) appartient a un cercld(), dont on précisera le centre et le rayon.
z-2i

4) Pour tout complexe # —1, on considere le nombre complexe= i1

a) Montrer que Z = —i w.
b) Déterminer 'ensemble (F) des points M flige z telle quez soit un réel non nul.
c) Vérifier que le point D appartient aux ensemblesdt (F).

5) Représenter les ensemblE}, (F) et () en prenant 2 cm pour unité graphique.
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