CHAPITRE 2 . LES NOMBRES COMPLEXES, L’ ASPECT GEOMETRIQUE 7 pEceMBRE 2025

Correction du convtréle
v _jevdi 4 décembre 2025

Exercice 1

Vrai-Faux (4 points)
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3) Proposition 3: Vraie ona E(Ze' 3) et T(Ze"s)
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1) Proposition 1: Fausse ¢ = (E %)
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2) Proposition 2: Vraie ¢ = (2)

(0S,0T) = arg(?) = 3 (—g) = [2n]. Les points O, S et T sont alignés.
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4) Proposition 4: Vraie On poseS, = |c|+|c?|+|C¥|+---+|c"| = —+§+§+ o
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Somme des premiers termes d’une suite géométrique de raﬁem de ' termeé :
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EXERCICE 2
Forme exponentielle (2 points)
. V3 1 i
1) z= —i=2|—-=|=2¢€"s.
) z= V3—i ( > 2) e
2) = e 32(-? - %] = -16V3- 16
EXERCICE 3
Ensemble de points (4 points)

1) 1z-2/=17 & |z-z]| =14 & AM = OM.

L'ensemble est (B est la médiatrice du segment [OA].
2)|1z-1+il=3 & |z-z|=3 © BM=3

L'ensemble (k) est le cercle de centre B et de rayon 3.

z-2 z-2 (z-2 z-2 Z 2z¢| _ .

3)—| eR & ﬁ—(ﬁ)@ﬁ—z (Z 2)(2 |)—(Z—2)(Z+|) (=4
Z—-i2-22+2i=7Z+i2-22-2i © -i(z+2) + 2i(z—2) = —4i onposez= x+ iy
_2iRe@) + 4ilm(2) = —4i & -2x+4y=-4 & y= %x—l.

L'ensemble (k) est la droite d’équationy = %x — 1 privé du point C{i)
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EXERcICE 4
Formulesd’ Euler (4 points)
J X —iX IX _ e—ix
1) cosx = et sinx = -
2i
i2X —i2X i X ~ix\2
. - 1 . . . .
2) cosZ(smzx:(el +2e )(é 2ie ) e AR R (LB PR

= —%(é“x 287 +1+1-26® + &™) = —%

j4X —i4X i2X —i2X
e +2e _2(e' +2e )+1]
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EXERCICE 5
Transformation (6 points)
_1+2-i 3-i  (@-i)(-3+i) -9+3i+3i+1 4 3
V=53 3"357 941 10 ~ 575
V16+ 25 .
b) |zc|:T+:l<:> OC’ = 1 donc C’ appartient &.
4 3. 1
0 -2z 575 7% -9+3i 33+ _3 .
Zc—-2n  —2+i-1 5(=3+i) 5-3+i) 5
— — L,
Donc (AC ,AC’) =0 [2n], etdonc A, C et C’ alignés dans cet ordre.
- 1-z 1-z z—t 1-7 .
2 _ y _ _ r )
2) |1ZIF=2Z7 = 2—1Xz—1 _%xM_l < OM’ =1 donc M’ appartient &.
1-z 1
3)Z—1_2_1_ _1—z—2+1_2—(2+2)_2—2Re(z)ER
z-1  z-1  (Z-1D@Ez-1) zZ-1  |72-1

Z-1 Z — Zn —_— — —_— ——

arg| —- | =arg| ——| = (AM ,AM’ ) donc (AM ,AM’) =0 [n]
z-1 Z—2Zn

Les points A, M et M’ sont alignés.

4) Le points D’ est sur le cerclé et aligné avec les points A et D, d’ou la figure suivante :
Remarque : on peut remarquer que les points A, C et C’ sont aligné
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