CHAPITRE 1 : RAPPELS SUR LES SUITES, ALGORITHME 24 sepTEMBRE 2024

Covtréle de MA.tAé.MAticLue.s

Mereredi 25 septembre 2024

Exercice 1
QCM (5 points)

Pour chacune des cing questions suivantes une seule das gépbnses proposées est
exacte. Pour répondre, indiquer sur la copie le numéro dedastjon et la lettre de la
réponse choisie. Aucune justification n’est demandée.

1) Soit la suite (,) définie sulN par u, =2n> -n+1, alors:

a) Upr = 20 +3n+ 2. C) Uni1 = 2% + 3n + 4.
D) Un1=2n°—n+2. d) Uyt =2 —n+4.
. . 1 n+1
2) Soit la suite @,) définie suiN* par u; = > et Up1 = TXU”’ alors :
3 1 1 1
a) Up = = b) us; = - C) U3 == d) us=-
) U 5 ) U3 7 ) Us > ) Uy 2

3) Soit (Uy) une suite arithmétique définie siirtel que uz = 95 et u;4 = 392.
Quelle est la valeur dey ?

a) Up = 25 b) Up = 27 C) U =41 d) U =14

4) Lasomme 39+ 15+21+---+663 vaut:

a) 36 963 b) 36 630 c) 37 295 d) 36297
5) Quelle valeur renvoie le script pour u(4) ?
def u(n):
u=1
a) 6 b) 7 c) 10 d) 11 for i in range(n) :
u=u+1
return u
EXERCICE 2
Suite géométrique (4 points)

: L . 1
Soit la suite géomeétriquel) telle queu, = 1 et de raisonq = >

1) Calculerug

2) Détermine, en fonction den puis justifier que la suiteuf) est convergente.
3) Calculer S, = ug + ug + - - - + U, en fonction den.

4) Donner la valeur d&g sous la forme d’une fraction irréductible.

5) Quelle est la limite d&,, lorsquen tend vers+oo ? Justifier
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EXERCICE 3
Taux de chlore (6 points)
Alain posséde une piscine qui contient 59 dteau. On rappelle que 1%a 1 000¢.

Pour désinfecter I'eau, il doit ajouter du chlore. Le tauxctiiore dans I'eau, exprimé en
mg-¢~1, est défini comme la masse de chlore par unité de volume diesupiscinistes

préconisent un taux de chlore compris entre 1 et ¥mg
Sous l'action du milieu ambiant, notamment des ultravg)lét chlore se décompose et

disparait peu a peu.
Alain réalise certains jours, a heure fixe, des mesures avexppareil qui permet une
précision a 0,01 mg. Le mercredi 19 juin, il mesure un taux de chlore de 0,76/Mg
Pour maintenir le taux de chlore dans sa piscine, Alain @g@doartir du jeudi 20 juin,
d’ajouter chaque jour une quantité de 15 g de chlore. On adoeete chlore se mélange
uniformément dans I'eau de la piscine.
1) Justifier que cet ajout de chlore fait augmenter le taux 8en@ ¢
2) Pour tout entier natured, on noteu, le taux de chlore, en mg?, obtenu avec ce

nouveau protocola jours apres le mercredi 19 juin. Aingg = 0, 7.

On admet que pour tout entier naturel u,,; = 0,92u, + 0, 3.

a) Calculew; etu, avec la précision de I'appareil.

On pose v, =uy,— 3,75

b) Montrer que la suitew) est une suite géometrique dont on déterminera la raison et

le premier terme.

c) Exprimerv, puisu, en fonction den.

d) Quelle est la limite de la suitei() ?
3) A long terme, le taux de chlore sera-t-il conforme a la pnésation des piscinistes ?

Justifier la réponse.

4) Reproduire et compléter I'algorithme ci-aprées écrit 1 def alerte_chlore(s):

langage Python pour que la fonction alerte_chlore rg n=0
voie, lorsqu’il existe, le plus petit entiertel queu, > s. ‘JVT]?l'Z

5) Quelle valeur obtient-on en saisissant Iinstruq n=...
tion alerte_chlore(3)? Interpréter ce résultat dans u=...

contexte de I'exercice. return n
EXERCICE 4
Suite homographique (5 points)

: . e 3u, + 2
Soit la suite @) définie pamy = 2 et pourtoun € N, Uy,q = C

n

1) Calculeru; etu,.

. . e u,—1
Soit la suite Y,) définie pour touh € N par : v, = u” —

n

2) Calculenv,.

. . . 2
3) Montrer que la suitevf) est une suite géométrique de raispa c
4) En déduire I'expression dg en fonction den.

1+ 2y . Ly I .
5) Montrer que u, = % puis en déduire la limite de la suita,}.

1_Vn
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