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ExErcick 1
Algorithme d’Euclide (4 points)
1) Utiliser I'algorithme d’Euclide pour trouver le pgcd des nombres suivants

a) 2012 et 7 545 b) 1386 et 546

2) Endivisant 1 809 et 2 527 par un méme entier naturel, les restes spattigement 9 et 7.
Quel est le plus grand nombre que I'on peut obtenir comme diviseur ?

EXERCICE 2

Théoréme de Bézout (7 points)

1) a) Enoncer le théoréme de Bézout.

b) On donne l'identité de Bézout : « Soit deux entigest b non nuls eD leur pgcd. Il existe
alors un couple d’entiers relatifg, () tel que au+bv=D»

Démontrer le théoréme de Bézout a I'aide de I'identité de Bézout.

2) Soitnun entier naturela=7n+4 et b=5n+ 3.
Montrer quea etb sont premiers entre eux pour taut

3) Démontrer que pour tout entier relatifles entiers (14 + 3) et (5 + 1) sont premiers entre
eux. En déduire pgcd(831)

4) a) Montrer par I'algorithme d’Euclide que 23 et 13 sont premiers entxe e
b) Enremontant I'algorithme d’Euclide, déterminer une solution de I'équatiBr+23y = 1

Exercice 3

Solution d’'une équation diophantienne (3 points)
1) Enoncer le corollaire du théoréme de Bézout.

2) Applications:
a) L'équation 1X + 4y = 3 admet-elle des solutions entiéres ?
b) L'équation 22k + 338y = 26 admet-elle des solutions entiéres ?

ExERrcick 4
Vrai-faux (6 points)

On donne trois propositions. Dites si elles sont vraies ou fausses piifiejustre réponse. Une
réponse sans justification ne rapporte aucun point.

a) Proposition 1 : Le reste de la division de 208%*par 16 est 1.
b) Proposition 2 : Le reste de la division de #8°! par 7 est 1.

c) Proposition 3: 2x2+ x—1=0 (5) si, et seulement six = 3 (5)
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